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INTERVALE DE NUMERE REALE.

I.1. Intervale de numere reale
[.2. Inecuatiiin R

CALCUL ALGEBRIC IN R
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L.1. INTERVALE DE NUMERE REALE

1.

Matemoticd - Clasg a Vili-a

Scrieti sub forma de interval multimile:

a) A={xe R|-2<x<5}; b) B={xe R|-5<x<1};
) C={xe R|4<x<2}; d) D={xe R|-6<x<3};
e) E={xe R|0<x<7}; fl F={xe R|-5<x<0}.
Scrieti sub forma de interval multimile de mai jos care satistac relatiile date:
o) A={xe R|x>3six<5}; b) B={xe R|-5<xsix>4};
c) C={xe R|x>-"5six<3}; d) D={xe R|-6<xsix>—-1};
e) E={xe R|x<-4}; il F={xe R|x23}.
. Scrieti sub formi de interval multimile de mai jos care satisfac relatiile date:
a) 4={xe R|}x]<3}; b) B={xe R|x|<4};
) C={xe R|x+1]<2}; d) D={xe R|]x-2|<5};
e) E={xe R|[2x+3|<7}; fl F={xe R||2x-1]|<5}.
. Scrieti multimile de mai jos sub forma de interval:
Tx+12 4x+10
a) A=<{xeR|-8< 5 <27+ b) B=<xeR|-1< > <13;;
<) Cz{xe]R —3<4x+6ﬁ9}; d D= { l— 6r+10<11}.
2 2
Scrieti multimile de mai jos sub forma de interval:
a) A={xeR|-9<X*F12 14l b) B= PRAALLP
2 6
o C= jxe]Ra 13T ol d) D= 5 X8 ol
8 4 |
e) Ez{xe]R 153x2+8<13}; fl F= { ‘ 54—;1557}.
Scrieti urmatoarele mulfimi sub forma de interval:
a) A={xe R|x-3|<7}; b) B={xe R||x+4|<3};
) C={xe R|x-2|<5}; d) D={xe R|[2x+3|<13};
e) E={xe R|[2x—5|<9}; ) F=xe R||2x-7|<11};
9) G={xe R|2x+9|<17}; h) H={xe R|[2x-3| < I5}.
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. Scrieti urmétoarele multimi ca o reuniune de intervale:
A={xe R|K=2}; B={xe R|}>4};
D={xe R|x-2|25};
F={xeR|x-3|=6};
H={xe R|[2x-5|=211};

J={xe R|[2x+7>13}.

C={xe R|px+6>4};
E={xe R||x+5>3};
G={xe R|]2x+3|>9};
I={xe R||2x+9|>15};

. Scrieti sub formé de interval mul{imile:

] A=5xeR 5x+3$6 ; B={xeR %3 <3
2 3
CzjxeR 2 <3 D=<xe R 4x+3$5 2
| S 3
E={xer||Z=L ! F=ixeR||Z22| <5l
7 3
. Scrieti sub forma de interval multimile:
AZ{XER —l<2x3+5S9}; B={xe]R —331_—5<4},
C:{xeR —532x3_3<3}; D={xeR —1<3x2+7s11};
E:{xeR —2<5x8+9<3}; F={xeR —935";12516}.

Stabilifi valoarea de adevér a propozitiilor:

1 1

|

1 8 16
t——t—t . t——, ne| —;—|;
1.2 2.3 3.4 44 .45 (9 15]
1

a= + + L +..+ 1 ,ae(i;ij;
36-37 37-38 38-39 89-90 7550

1

1 1 1 1 23)
a= +—+—G4 +..+ , A€ —;— |
3.5 5.7 79 73-75 5’5
1

1.3
1 1
14
Efectuati:
(=6; 4) L (-3; 5);
75 4) v (H4; 6];

1 5 11)
+—— o4 , X€| —;—|.
4-7 7-10 61-64 16 32

(=5; 3) L (=1, 4];
(-3;2) U [2;4);

[4;3) L (-2; 5];
(-5; 31U (3; 4].

Teme recapitulative
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. Efectuati:
(—55 4) U {—53 —4’ ‘23 05 29 3, 49 S}a (_39 6) U {_4’ _39 —23 17 35 4: 53 67 7}:
(4;5 0 {4,-3,-1,1,3,4,5,6,7}; (-6;3)uU {-7,-6,-5,-3,2,3,4,5}.

. Efectuati:
(=5;4) N (=6; 3); 7; 21N [-4; 4); (4510 [-2;7);
[-3; 5) N [-1; 6); (-8 61N (4T [-6; 4) " [-1; 5].

. Efectuati:
(4;6)n {4,-3,-1,1,3,5,6}; 3;5)n {-3,-2,-1,1,3,4,5};
(_55 4) M {_5, _4, —13 23 33 4}3 (—6: 4) M {_6’ _53 _45 _19 25 3a 4}5
(_45 2) M {_4a _39 _2: 15 2}

. Efectuati:
(2,417 (-3;2)NZ" 4;3)n7Z;
(-3;2) NN LD NZY [-2;2) "N}
(-2; 49NN (2;2)NZ; (-3;3)"N".

. Efectuati:
ANZ unded={xe R|-4<x<3}; ANN, unded = {xe R|-2<x<5};
ANZ unde 4= {xe R|-1<x<2}; (-2; 21 [2; 4);
[-3: 49 N [4;5); (4 5)NELONL

Determinati cel mai mare numdr intreg din intervalul:

(—=0; 4,6); b) (-; -3,2); (3,15 5.4); (-3; 5,28);
(=3 2); f) (oo 3; (2,5;4.8); (o3 7).

. Determinati cel mai mic numir Intreg din intervalul:
(4,35 Foo); (5,6; +oo); (-4.,6; 2,8); (-7,2;-1,2);
(5 -1); (=3; 3,4}; (-8,6; -2,4); (-2; 2}

19. Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 N B, A U B, A\ B i B\ 4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) Az{xeR —1137";13«7}, Bz{xe R(—4<5x;12§21};

A:{xeR -3s6x;18<6}, B={xeR~—5<9x+16S22};

4
Az{xeR —10<7x:9<11},B:{xeR~—8<sx:13<7};
A={xeR —3S4x2+6<13},B={xeR~—5<6x110S4}.

Matematica - Clasa a Vill-a
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- Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, 4 N B, A\ B, B\ A, in fiecare dintre

cazurile de mai jos:

) A:{xe]R —11S3x_7<1},B:{xeR‘—8<5x+6S7};
Az{xeR —2<5x+9<3},B={XER(—1<7X+1§<2O};
Az{xeR —7ssx:12$8}, B:{xeR'—l<zx+12<6}.

Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati4d U B, A N B, A\ B, B\ A, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:
NTA={xe R||2x-3|<9}siB={xe R|2x + 7| < 3};

lA={xe R||2x+7|>5}siB={xe R|[2x+5]<11};

' A={xe R||2x-9|>17} siB={x e R [|2x + 1] > 5};

A= {xe R|j2x+3|=211}siB= {xe Rj2x+ 7|2 17};

SA={xeR||2x-5|213)}siB={xe R |2x + 3| < 19}.

Scriefi multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 W B, 4 N B, A\ B, B\ 4, in ficcare dintre

cazurile de mai jos:
TA={xeR[2x~7]<19},B={xe R|[2x - 9| <23};

Az{xe]R (2x+1)2519}, B={xER JMQ?};
A={xeR Jax-117 <7}, B={xe® Jx=5y <9l
A={xeR (2x+7)2<15}, B:{xeR Mgzl};
A={xe]R msn}, Bz{xeR'msw}.

<. Scriefi mulfimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, A M B, A\ B, B\ A, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:
VA={xeR[2x+7|215} siB={xe R|[2x - 5> 9};

b) A={xe R|[2x+1|>7}siB={xe R|[2x+3|211};
| A={re R|2x-3|>15}siB={xe R|2x+ 7> 19}.

Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, 4 N B, A\ B, B\ A4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

A:{xeR| J2x =9y s17}, B:{xe R‘ Jex+ 7y s19};
) A={xeg| Jax-77 <13}, B={xeR|Jox+oy <15}

= —

Teme recapitulative
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0 Az{xeR‘ Jx—s) 213}, B=
={xe ]R' J2x-3) 29}, B

. Determinati elementele multimilor:
A={xe Z||px-3|-5<1};
C={xe Z||2x+3|-12|<2};
E={xe Z||2x—7|- 15| <6};

. Scrieti sub forma de interval multimile de mai jos:

A={xeR|k+1-G-Rk+2)>0}
C={xeR|x-3] (7-[]2x—11))>0};
E={xe R|p*—4-(7-|2x+1)>0};

. Determinati elementele multimilor:
A={xe R||j2x—3|-5] p+2|<0};
C={xeR||x—-4-6|" - 1]<0};

. Comparati numerele reale x i y pentru care avem:

x4y +6x— 10y +30=0;

{xE ]R‘ m>l?};
={xeR‘m>ll}.

B={xe Z||2x-1|-9]<2};
D={xe Z||2x +5|- 17| <4};
F={xe Z|||2x+9|-13<3}.

B={xe R|x~1]-4—-|x-2)>0};
D={xe R|x+3|-(9—|2x+3)>0};
F={xe R|p*-1]-(A1-|2x-7))>0}.

B={xe R|||2x+7|-
D={xe R||x+5]-

9 p—3[=0};
8- [x—2| < 0}.

X +3*+8x— 10y +32=0.

. Stabiliti carui interval apartin numerele reale a, b, ¢ pentru care 4(a” + b*+ A =43b+5¢c—a)+ 14.

30. Fie a € R astfel incit a € (-7; 5). Aritati ca numiarul x = J@a+ 7)* ++y/(a—5)" este natural.

Se considerd numdarul real x, astfel incat x € (—12; 4). Arétati ci numarul g este un numar intreg, unde

a= \/(x+12) —J-4 12 ]x -7

92 Se considera numerele reale a si b pentru care a € (=3; 1) 51 b € (-2 4). Ardtati ¢ numirul

n=\J(a+b—6) +y(a+b+5) este natural.

33, Se considera numerele reale x si y pentru care x € (-2; 3) si y € (-1 4). Aratati cd numarul

n =\/()c+y+3)2 +(x+y—7)" este natural.

24. Se considera numerele reale a si b pentru care a € (=3; 4) si b € (=5; 2). Aridtati cd numaérul

n= \/(a +h—-6)° — \/(a +b—9) este numar intreg negativ.

al &+ b +*+2a-2b-3c)=11;
¢) 20 +y*+ ) =T7+2(x+ 3y + 52);
&) P+ +E=a+3b+5¢c-1,75;

Matematica - Clasg a Vill-a

35, Stabiliti carui interval apartin numerele reale din egalitatile de mai jos:
b) @+ ++52=4(a+2b+3c)

@+ b+ +2a+3b+5¢)+26=0;

) X+ 22 =20x+ 5y +72) - 79.
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. Daca a §1 b sunt doud numere reale pentru care 34 + 35> — 2q — 14b + i‘?’g = 0, atunci stabiliti cdrui

interval apartine numirul real g + b.

- Se considerd numerele reale x §i y pentru care x € (-2; 2) $i y € (4; 5). Calculati valoarea expresiei

E=\(x+y=77 —J(x=y=7)" +J@x+y +9) +y@2x—y-9).

. Fie x si y doud numere reale pentru care x € (=2; 2) si y € (-3; 5). Aritati ci numairul

A =\/(x+y—7)2 —\/(x—y+7)2 +\/(x+y+5)2 —\/(Tc—y—S)2 are o valoare constanti.

. Fie x si y doud numere reale pentru care x € (2; 4) si y € (—4; 2). Calculati valoarea numarului
n=yQ2x+y—10) ++/(x+2y +6)° +x=].

Fie x §i y doud numere reale, astfel incat x € (2; 3) siy € (-4; 2). Aritati ci valoarea numarului

n= \/(3x —2y+10)* +4/(—2x+3y +18)* — |x+ y + 6| reprezinta un numdr natural.

. Fie x si y doud numere reale pentru care x € (2; 4) s1 y € (—4; 2). Aritati ci numarul

n=2x+y)* —20(2x + ) +100 +[(x + 2y) + 12(x+2y)+36 +|x — y| are o valoare constant.

- Se considerd numerele reale x i y pentru care x € (~1; 1) si ¥ € (-3; 4). Calculati valoarea expresiei:

E= J(x+yP —10(x+3)+25 + \[2x+ ) +10Q2x+ y) + 25 - JEx=) —8(x—y)+16 +
+ J(2x =) —10Q2x— y) +25 .

Fie x $i y doud numere reale, astfel incatx € (-1; 1)siy e (=2; 2). Calculati valoarea numarului:
A= J(x+yP =8x+y)+16 + J(x+ ) +10(x+ ) +25 - Jr— ) —6(x=)+9 -

~ J(x=) +8(x— y)+16.

Se considerd numerele reale a §i b pentru care a — 7h= -3 sia e (-3; 4). Aritati ci valoarea numarului

real A=va? +b*+6a+9+a* +b* —8a—2b+17 este egald cu 542 .

- Se considerd numerele reale x, y, z pentru care x> +)? + 22 =xy + xz + yz. Determinati valorile numerelor
reale x, y, z, stiind ca 2x? + 3y? + 42° = 36.

- Se considerd numerele reale x i y pentru care y —x=2siy € (2; +oo). Aratati ci expresia:

E=\x*+y" —4y+4—\|x" +y* +2(x- y+1)
y

are o valoare constanta.
Se considerd numerele reale a gi b pentrucarea=b—1s§ib e (1; 3). Aritati ca expresia:

E=Na® +1+b -2b+a* +b* ~6b—da+13
are o valoare care nu depinde de a si de b.

T e — Teme recapitulative



48. Se considera numerele reale x §i y pentru care x € (—2; 1) si x — 3y = -2. Determinati valoarea numarului

real p, unde p=\/x2+y2+4x+4 +\/x2+y2—2x—2y+2.

49, Daca numerele reale a si b satisfac conditiile a € (-2; 3) si @ — 5b = -2, atunci aratati cd expresia

E= \/a2 +2b* +4a+4 + \/a2 +2b%> —6a—4b+11 are o valoare constanta.

50. Fiea, b e Zsiintervalele 4 = (2a—4;3b—-8)si B=(4b—-15;3a-1).

52,
53.

a) Determinati numerele intregi a si b astfel incat2 € 4 N B.

b) Pentru a i b determinate la punctul a) calculati 4 " B N N.

Determinati numerele a si b pentru care a + b < 4Ja—4 +6/b-9 .

Fie x si y doud numere reale pentru care x, y € (1; 3). Arataticaxy —2x—2y + 5> 0.

Determinati numerele reale x si y pentru care x +y < 6:/x—9 + 8\/ y—16.

54. Fie a si b doud numere reale pentru care a, b € (3; 5). Ardtaticd ab—4a—4b+ 17> 0.

1.2. INECUATIIIN R

. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:

a) 8(1 —x)+ Tx—10< 2(7 -x) - 9; b) 2(x+5)+ 152 6(2x + 1)+ 9;
c) 4x+5)+6(2-x)=23x-8; d 11 -7x+2(1-x)+3x>53-x)-7,
€) dx + 6(x +2) <36 +2(2x +3),; f) 9x+33>3(2x+3)+3(3x+2);

g) 5Q2x—1)+30+ 1) +2(3 - 5x) < 7(2 - 2x) + 2(3x + 6);
h) 5(3x—7) +28 <3(2x — 13) + 4(2x + 9).

Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:

a) 42x +3)+3(Bx+2)>5Bx+8)-6; b) 32x-5)+2(x-3)=23(x-2)-5;

c) 32x—-1)-2(3-4x)+7>6(2x +7)—24; d) 6(5x—4)=>70Bx+7)—2(8-3x)-36;

e) 3(6x—35)—2(4x+13)+52>5(4 —x)—26; f) 2Bx+4)-52x-3)+7>7(x-1) +4;

ad) 52x-3)+3(5x—-6)+13 < 8(3x+7)—63; h) 7(4x —3)—4(3x + 8) + 25 < 3(4x + 9) - 43.

. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:

a) 3(x—5)-3Qx+T)+32>22x+1)=14;  b) 2(5x—3) +4x—3(7 - 2x) < 5(3x + 1) + 8;
¢ 3(2x—1)=5(+1)—15=35—4(x +2); d) 5(3x+4) — 7(4x +9) + 47 < 28 — 3(5x + 6);
e) 4x+3)-3(2x+3)>T(x+4)— 150+ 1) +8;

) 5(2x—3)—3(2x + 1) — 48 > 4(x + 3) — 4(4x + T) + 30;

g) 5Gx+ 14) — 4(5x + 12) — 15 < 2(x + 38) — 4(2x + 13) — 11;
h) 9(4x —3) - 7(3x + 5) > 5(3x + 10) — 4(2x + 15) — 4.

Matematicd - Clasa a Vili-a R R 1
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Rezolvati in mul{imea numerelor reale inecuatiile:
x—5+3x—5>2x+5_ 3 : 2x+1_1—x<3x+2 1

15 20 30 20 T8 s S0 '8

2

3x+4_2x—3__3_<x—3 1, 2x—1_£1__l>1_2(x+2).
35 14 35 10 14° 10 6 2 6 15 °
2x+1 3x+2 x-1_2-x x=1 4x-7 1 203x-5) 1
- + < ; | —————<——F+—;
6 15 10 6 3 10 15 15 30
3—2x_3x+2_2x—323—4x_6x+8' _ 5x—4_3x+2_5x—10<_x—l+4x—3_i
6 30 5 15 30 7 12 24 8 10 30 15
Rezolvati in mul{imea numerelor reale inecuatiile:
2x+13 8+x Tx+6 2x-9 2 2x+17 2x+1 4x-5 5
- < - -=; ) + -2< +—;
30 20 30 12 3 6 9 6 9
4x—3_3x+8+£>3(4x+9)_§_ 5x+12 3x+14 2x+13_x+38_l-
4 7 14 28 2’ 5 4 5 10 5’
2x—-3 x+7 2x+1 2x-10 20x+23 4+3x 7 1lx
+ - <1+ : - +—<—+14;
6 2 5 10 4 3 12 2
2x—3+3+x_9x—11<2x+3_6x—19_ 47
6 2 5 10 7 70°
l—4x_6x+7+3x+4>4x+13_2x—7_l
15 5 6 15 3 15
. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:
|2x + 3| < 7; |2x + 5| < 13; [2x -7 <9; |2x + 7| < 13;
|2x -9 <5; [2x - 5| < 11; |2x — 11| < 15; [2x + 1] < 5.
Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:
2[3|2x 7| - 8] - 15 <23; 3(3|2x + 13| - 12] - 19 < 26; 2[3|2x+ 11| -9] -7 <5;
3[2)2x + 3| -9]-8<7; 2[3|2x-3|-8]-9<5; 2[3|2x - 5|-4]-7<3;

2[32x +5]-7]-3<1; 312)2x - 7|-9] - 6 <9.

Rezolvati in mul{imea numerelor reale inecuatiile:
S(x+2) =3 2x+ 5|+ 2(x+3)>T(x +3) - 14;
322x = 7| +4x - 9] <4(x +9) + 3 + 8x;
33x -7 +4]2x - 5|]] - 11 <3(3x - 4) + 16;
3[4(x—8) +22x + 3|+ 23] < 5(x + ) =73 —x) + 1;
2[2(3x -5y +32x+ 5|+ 1] <2x+52x + T) + 1;
32Bx—T) +42x + 5|+ 5] < 5(6x + 7) + 22 — 12x;
33]2x + 5| +2(x = 7) + 5] < x + S(x +2) + 44;
T(4x —3) —4[3x + 8| + 25 = 5(4x + 9) + 8x — 85;
3122x - 3|+ 4(x —3) + 3] < 8x + 4(x + 9) - 21;
S(x+2) = 32x+ 9|+ 2(x +3) > 7(x + 5) — 28.

Teme recapitulative



